semestr jaro 2011 IB101 predikatova logika Il

Prenexova normalni forma (pnf)

e cil: prevést libovolnou (uzavrenou) formuli do tvaru, v némz jsou vSechny
kvantifikatory na zaCatku a nasleduje oteviené (= bez kvantifikatort) jadro
v nkf (ndf)

Qxl...QCEn((All\/...\/Alll)/\(Agl\/...\/AQZQ)/\...
AAm, V.oV Ay )

e piiklad: VaVydzVw((P(z,y) V -Q(2)) A (R(z,w) V R(y,w)))

e Veéta: pro kazdou formuli existuje ekvivalentni formule v konjunktivni

(disjunktivni) prenexové normalni formé.
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Pnf: algoritmus prevodu

. eliminovat zbyte¢né kvantifikatory

. pfejmenovat korektné proménné tak, aby u kazdého kvantifikatoru byla jina

promeénna
. eliminovat vSechny spojky rizné od —, A a Vv

. presunout negaci dovnitf, je-li potfeba:
—Vx A nahradit dx—A
—(A A B) nahradit A V =B apod.

. pFesunout kvantifikatory doleva (o € {A, V},Q € {V,3}:
A o Qz B nahradit Qz(A o B)
QQx A o B nahradit Qz(A o B)

. pouzit distributivni zdkony k prevodu jadra do nkf (ndf):
AV (B A C)nahradit (AV B)A(AVC)
(AN B)V Cnahradit (AV C)A(BV(C)
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Prevod do pnf — priklad

Ptiklad: prevedte do konjunktivni pnf formuli
Vedy—(P(z,y) = VzR(y)) V -3xQ(x).

 Vady—(P(x,y) = R(y)) V 73xQ(x) (zbytetné Vz)

 Va13y—(P(x1,y) = R(y)) V —=3x2Q(x2) (pFejmenovani x)

(P
(

. Va13y—(—P(z1,y) V R(y)) V ~Fz2Q(x2) (eliminace =)

Vi1 3y(P(z1,y) AN —-R(y)) V Vra—Q(x2) (pfesun negace 2x)

Vo1 (Fy(P(x1,y) A y)) V Vre—Q(x2)) (posun Va1 doleva)

Va1 3y ((P(z1,y) A —~R(y)) V Ve —Q(22)) (

Va1yVaes ((P(x1,y (y)) V =Q(x2)) (posun Vs doleva)
((P(z1,y )

)) A (—R(y

(posun dy doleva)

Va1 IyVaes ((P( V =Q(x2))) (jadro do nkf)
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